ATOM liga 2019./2020. 6.11.2019.
Zimsko kolo 2019./2020.
MATEMATIKA

1. Nekasu a, b, c i d prosti brojevi takvida je a>b>c>d . Ako je:

a+b+c+d =161

a-b+c-d=71

a+b-c—-d=119

koliko je a—b—c+d?
A. B. C. D. E. Ne Zelimo
y . odgovoriti na
37 51 71 Ne moze se odrediti pitanje.

Rjesenje:
ﬁ Primijetimo da je zbroj Cetiri prosta broja neparan broj! To znaci da nisu sva Cetiri broja neparna jer bi njihov
> zbroj bio paran broj. S obzirom da jedini prost broj koji je paran je broj 2, on mora biti jedan od ta &etiri
< broja. Dakle, d = 2.
* Sada vrijedi:
a+b+c=159
a-b+c=73
a+b-c=121
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~ Oduzimanjem druge jednakosti od prve dobivamo da je 2b = 86, pa je b = 43. Sada lako izra¢unamo da je
a=97ic=19.
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* a—b—c+d=97-43-19+2=37. Tocan odgovor je A.
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2. Baka je ubrala 13 kg grozda, 5 kg smokava i 7 kg marelica te stavila sve susiti. Postotak vode u svjezim
namirnicama je: grozde 83 % , smokve 72 % i marelice 63 % dok je postotak vode u suSenim namirnicama: grozde
13 %, smokve 12 % i marelice 11 %. Kolika je ukupna masa bakina susenog vocéa?

A. B. C. D. E. Ne zelimo

. . . . ) , . , odgovoriti na

izmedu 10 kgi11 kg | izmedu 8 kgi 10 kg izmedu 6 kg 1 8 kg izmedu 4 kg 16 kg pitanje
Rjesenje:

» Prilikom suSenja voc¢a voda isparava dok koli¢ina suhe tvari ostaje nepromijenjena.

/ ZapiSimo zadane podatke u preglednim tablicama:

s
s
<
N
N
N

SVJEZE VOCE grozde smokve marelice

kg svjezeg voca 13 5 7

% vode u svjeZzem vocu 83 72 63

% krute tvari u svjezem vocu 17 28 37
SUHO VOCE grozde smokve marelice

kg suhog voca g S m

% vode u suhom vocu 13 12 11

% krute tvari u suhom voéu 87 88 89

- Izjednacimo kolic¢inu krute tvari prije i nakon suSenja:

re
re
.

N 17 87 13-17
- grozde 13- —=0-— = Q=
N 100 100 84
3 28 88 5.28
- smokve 5. —=§-— = §=
100 100 88
, 37 89 7.37
marelice @7-—=m-— = m=
100 100 89

Ukupna masa suSenog voca je g+ S+ m=7.04 kg. To¢an odgovor je C.

TN I NN N N N e e

R N N N N S N N N T T N N N N N N N N N N

Stranica 2 od 5



ATOM liga 2019./2020. 1. kolo 6.11.20109.
3. U trapezu ABCD kojem je kut s vrhom A pravi, dijagonala AC dvostruko je dulja od kraka AD i okomita je na
krak BC tog trapeza. Kako se odnose duljine osnovica tog trapeza?

A. B. C. D. E. Ne zelimo
21 3:92 43 Nii ‘e odrediti odgovoriti na
: : ; ije moguce odrediti pitanje.
Rjesenje:

L . o C . a
Skicirajmo dani trapez. Zelimo izracunati — .
c

N A S A A

D

2d,

a

Trokut ACD je pravokutan i hipotenuza mu je dvostruko dulja od katete, $to znaéi da je pola
7 jednakostrani¢nog trokuta duljine stranice 2d. Dakle, |ACAD| =60° i |AACD| =30°.

Stoga je | £BAC| =30° i |£ABC| =60°. Spustimo visinu iz vrha C na osnovicu AB .

D ¢ C
30°
60°
30
d 2d.
60°
30° 60°
A T a-c B
L . )
a

~ Trokut ABC je pravokutan s kutovima 30°- 60°- 90° i pola je jednakostrani¢nog trokuta duljine stranice a.

a ..
Dakle |BC| = E Kako je i trokut BCT takoder pravokutan s kutovima 30°- 60°- 90° i on je pola

: . . IBC| a
jednakostrani¢nog trokuta pa je |TB| = — = 2
S obzirom da je |TB| =C—a izjednacavanjem duljina dobivamo:

c
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a a 4
a—C=Z = 4a-4c=a = 3a=4c = —=§.ToéanodgovorjeC.
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4. U trapezu ABCD kojem je kut s vrhom A pravi, dijagonala AC dvostruko je dulja od kraka AD i okomita je na

krak BC tog trapeza. Trokutu ABC opisana je kruznica. Koliki je kvocijent povr§ine onog dijela tog kruga koji nije
unutar trapeza i onog dijela trapeza koji nije unutar kruga?

A B. C. D. E. Ne zelimo
13.91 13.19 19.13 Nii ‘e odrediti odgovoriti na
’ : . 1je moguce odreditl pitanje.
Rjesenje:

Iskoristimo Cinjenice iz prethodnog zadatka:

; D % &

’ 30

. 2d

g d

’ 60°

’ 30° u| 60°

g A T a-c B

; { J

’ Y

; a

< Trokut ABC je pravokutan pa je srediste njemu opisane kruznice na polovistu hipotenuze i a = 2r
: D

’ E &

f N g 30°

g d

g Al 30 60°

. = B

: S‘ r

f a

ﬁ Trokut BCS je jednakokracan s kutom 60° uz osnovicu iz ¢ega zakljucujemo da je jednakostrani¢an i da je
+ |«BSC|=60°. Iz toga slijedi da je | £SCA| =30°, pa je i trokut CES jednakokragan s kutom 60° uz

~ osnovicu iz ¢ega zakljuCujemo da je jednakostrani¢an i da je |4CSE| =60°. Dakle i trokut ASE mora biti

<. oy v . e v . .
¢ jednakostranican. IzraCunajmo sada povrSine naznacene na slici.
<
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- Kvocijent povrsine onog dijela tog kruga koji nije unutar trapeza i onog dijela trapeza koji nije unutar kruga:

re

B Y L T Y Y L T AR P

Tocan odgovor je A.
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~
~
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