ATOM liga 2020./2021. 7.11.2020.

Zimsko kolo 2020./2021.
MATEMATIKA

1. Zbroj je triju razli¢itih prirodnih brojeva a < b < ¢ jednak 2 880, a njihov je najveci zajednicki djelitelj 240. Koliko
postoji trojki (a, b, ¢) koje zadovoljavaju dano svojstvo?

A. B. C. D. E. ne zelimo
odgovoriti na
pitanje

Rjesenje:
. Zapisimo dane podatke:
a+b+c=2880

D(a, b, c) =240 = a=240x, b =240y, c=240zi D(x,y,2) =1

240x + 240y + 240z = 2 880 | : 240

X+y+z=12

R A A A A A A

IspiSimo sve mogucnosti za tri razli¢ita broja ¢iji je zbroj 12 i najveci zajednicki djelitelj 1:

C 1+2+9=12

( 1+3+8=12

1+4+7=12

\ 1+5+6=12

é 2+3+7=12

3+4+5=12

S Primijetimo da 2 + 4 + 6 nije rjeSenje jer je D(2, 4, 6) = 2.
Postoji 6 trojki koje zadovoljavaju dano svojstvo.

¢

» To¢an je odgovor B.

N NN N N N N e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e T

Stranical od 5



ATOM liga 2020./2021. 1. kolo 7.11.2020.

2. Baka je ubrala grozde, smokve i marelice te ih stavila susiti. Postotak vode u svjezim namirnicama je: grozde 83 % ,
smokve 72 % i marelice 63 % dok je postotak vode u susenim namirnicama: grozde 13 %, smokve 12 % i marelice

11 %. Koliko je voc¢a ubrala baka ako je nakon suSenja imala 1.75 kg suhog grozda, 2.02 kg suhih smokava i 2.85 kg
suhih marelica?

A B. C. D. E. ne zelimo

. . . . . . " odgovoriti na

izmedu 20 kgi21 kg | izmedu 21 kgi22 kg | izmedu 22 kg i 23 kg vise od 23 kg pitanje
Rjesenje:

{ Prilikom susSenja voca voda isparava dok koli¢ina suhe tvari ostaje nepromijenjena.

~

ZapiSimo zadane podatke u preglednim tablicama:

SVJEZE VOCE grozde smokve marelice

Kg svjezeg voca g S m

% vode u svjezem vocu 83 72 63

% krute tvari u svjezem vocu 17 28 37
SUHO VOCE grozde smokve marelice

kg suhog voca 1.75 2.02 2.85
% vode u suhom vocéu 13 12 11
% krute tvari u suhom voéu 87 88 89

» Izjednacimo koli¢inu krute tvari prije i nakon suSenja:

; 5 17 87 1.75-87 609

> grozde g-—=175-— = g= g

g 100 100 17 68
smokve S ﬁ = 2.02-ﬁ = S= 2.02.85 = 1111
100 100 28 175

g _ 37 89 2.85-89 5073
-~ marelice mM-——=285-— = m= =

g 100 100 37 740

é Ukupna masa susenog voca je g+ S+m=22.1598591 kg.

N~

B ~ H

- Tocan je odgovor C.
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3. U paralelogramu ABCD osnovica AB duga je 10 cm. Ako je povrSina trokuta BCS 100 cm?, pri ¢emu je tocka S

sjeciste dijagonala paralelograma, kolika je udaljenost to¢ke S od stranice CD?

A. B. C. D. E. ne Zelimo
.. , .. odgovoriti na
20 cm 10 cm 10\/@ cm nije moguce odrediti pitanje

Rjesenje:

< Skicirajmo paralelogram ABCD:

D

N
A B

Trokuti BCS i SCD imaju jednake povrsine jer je |BS|=|SD| (jednako duge osnovice) i CN im je visina.

Dakle, dijagonale dijele paralelogram na ¢etiri trokuta jednakih povrsina!

D M C

A B

TraZena udaljenost tocke S od stranice CD duljina je duzine SM , §to je visina trokuta CDS na osnovicu CD

> dugu 10 cm. 1z povrsine trokuta CDS izra¢unajmo visinu:

_[cDf-[ms|

cos
2

Zeos 20 _ 550

- |MS|:|CD| 10

Tocan je odgovor A.
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4. Na koliko razlicitih nacina keramicar moze poplocati pod na terasi duljine 6 m i $irine 4 m s 8 jednakih ploca
duljine 3 m i Sirine 1 m? (Napomena: na slici su prikazana dva razli¢ita poplo¢avanja.)

A. B. C. D. E. ne zelimo
e od 12 12 1 o od 11 odgovoriti na
vise 0 manje o pitanje
Rjesenje:

Skicirajmo sve mogucnosti nekim redoslijedom, primjerice promatrajuci broj vodoravnih plocica:

8 vodoravnih

5 vodoravnih

2 vodoravne
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Postoji 13 razli¢itih nacina.
< Tocan je odgovor A.
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5. U paralelogramu ABCD povrsine 400\/§ cm? stranica AB dvostruko je dulja od stranice BC , a dijagonala BD

1. kolo

7.11.2020.

okomita je na AD . Nad dijagonalom AC konstruirana je kruznica kojoj je AC dijametar. Koliki postotak povrsine
kruga omedenog tom kruznicom zauzima paralelogram ABCD?

A. B. C. D. E. ne zelimo
31,5 % 35,1 % 41,5 % 43,1 % odgovoriti na
™70 -0 70 =70 pitanje
Rjesenje:
> Skicirajmo paralelogram ABCD:
D 2b (9
b
Va
A N B

> U pravokutnom trokutu ABC hipotenuza AB je dvostruko dulja od katete AD , pa su njegovi kutovi

30°- 60° - 90°. To znaci da i trokut AVD ima kutove 30°- 60° - 90° iz Cega zakljuCujemo da je v, = # .
S . , bJ_
> PovrSina paralelograma ABCD je 400\/5 cm? = 40043 = av, =2b-——=b? J3 = b=20cm.
© Izratunajmo polumjer kruznice kojoj je AC dijametar.
D 2b ¢
b
Va
A B M

0

P r’n 7007

n

P
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oo 400y3 40043

. Tocan je odgovor A.

443

b\/3

= 315%

’ AC
ACT <[ e <[ 20-+2 [—] 2300 = [acl-2047 em = 1= 10,7 e
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