Naucimo predmetna nastava

)

2024./2025.
2.kolo 2024./2025.

5.2.,6.2. Ivona je nacrtala dva snjegovic¢a. Osim $to im je zamijenila lijeve 1 desne strane, koliko je jos razlika
napravila?

A. B. C. D. E. ne zelimo
3 6 5 4 odgovoriti na
pitanje
Rjesenje.

® nos, usta, prsti na jednoj ruci, prsti na drugoj ruci, dugme, kapa

Tocan odgovor je B.



5.3., 6.3. Anina baka ima tri sina i dvije kceri. Svaki od njih trojice ima dva sina i nemaju zensku djecu. Ako
Ana ima brata i sestru, koliko Anina baka ima muskih unuka?

A. B. C. D. E. ne zelimo
8 7 6 nije moguce odgovoriti na
odrediti pitanje
Rjesenje.
Skicirajmo §to nam je zadano.
Anina baka ima tri sina i dvije kéeri
baka
sin sin sin kéer kéer
Svaki od njih trojice ima dva sina i nemaju Zensku djecu
baka
sin sin sin kéer kéer
sin sin sin sin sin sin

Ana ima brata i sestru — buduci da Ana ima sestru, njena mama je bakina kcer (jer bakini sinovi nemaju

zenske djece)

baka
sin sin sin kéer kéer
sin sin sin sin sin sin Anin Ana Anina 9
brat sestra

Primijetimo da nam u zadatku nije zadano ima li druga bakina kéer djece, pa ne mozemo znati koliko baka

ima muskih unuka.

Tocan odgovor je D.



5.10. Prije 3 godine Jure je imao onoliko godina koliko sada ima Bepo. Ako ¢e za 7 godina Jure imati onoliko

godina koliko su prije 3 godine imali Ante i Bepo zajedno, koliko godina sada ima Ante?

A. B. C. D. E. ne Zelimo
niSta od navedenoga 16 20 13 odgovoriti na
pitanje
Rjesenje.

U zadatku se spominju troje ljudi (Ante, Jure i Bepo) i tri vremenska razdoblja (prije 3 godine, sada, za 7

godina). Pripremimo tablicu u koju ¢emo upisati §to nam je zadano.

Ante Jure Bepo

prije 3 godine
sada
za 7 godina

Prije 3 godine Jure je imao onoliko godina koliko sada ima Bepo — oznac¢imo taj broj s x.

Ante Jure Bepo
prije 3 godine X
sada X
za 7 godina

Popunimo ostala polja u tablici za Juru i Bepa.

Ante Jure Bepo
prije 3 godine ? X X-3 D +3
sada X+3 X +7
za 7 godina X +10 X+7 D

za 7 godina Jure ¢ée imati onoliko godina koliko su prije 3 godine imali Ante i Bepo zajedno

J |
f |

X+ 10 = ?+x-3

Xx+10=?+x-3 = 10=?7-3
?7=10+3
?=13
Ante je prije 3 godine imao 13 godina, Sto zna¢i danas ima 13 + 3 = 16 godina.

Toc¢an odgovor je B.




5.11. Ana 1 Mirna igrale su se pjeSCanim satovima. Ana i Mirna stavile su satove jedan pored drugog i u istom
trenutku okrenule su ih da pijesak pocne curiti. Nakon Sto bi pijesak u satu iscurio, svaka djevojka
okrenula bi svoj sat da ponovno curi. Mirnin sat veéi je od Anina, pa za okretanje sata Mirni trebaju 2
minute, a Ani 1 minuta. Nakon 20 minuta Mirnin sat iscurio je drugi put, a Anin sat tre¢i put. Koliko ¢e
minuta, od tog trenutka, trebati Mirninu satu da pijesak tre¢i put iscuri do kraja?

A. B. C. D. E. ne Zelimo
11 minuta 12 minuta 10 minuta 8 minuta odgovoriti na
pitanje
Rjesenje.

Primijetimo da ne znamo vremena potrebna satovima da bi jednom iscurili.

Nakon 20 minuta Mirnin sat iscurio je drugi put
U 20 minuta dogodila su se dva curenja sata, ali 1 jedno
preokretanje izmedu.
Buduc¢i da za okretanje sata Mirni trebaju 2 minute, za dva
curenja je preostalo 20 — 2 = 18 minuta.
To znaci da jedno curenje Mirnina sata traje 18 : 2 =9 minuta.

Nakon 20 minuta Anin sat iscurio je treci put U 20 minuta dogodila su se tri curenja sata, ali 1
dva preokretanje izmedu.

Buduc¢i da za okretanje sata Ani treba 1 minuta, za
dva preokretanja trebaju joj 2 minute, pa je za
curenja preostalo 20 — 2 = 18 minuta.

To zna¢i da jedno curenje Anina sata traje

18 : 3 = 6 minuta.

Nakon §to znamo vremena curenja obaju satova, napravimo tablice u kojima ¢emo pregledno zapisati nakon
koliko je minuta svaki od njih zapoceo, a nakon koliko zavrSio curenje.

Mirnin sat Anin sat
zapoceo s zavrsio s Zavrsio s zapoceo s Zavrsio s Zavrsio s
curenjem curenjem  preokretanjem curenjem curenjem | preokretanjem
0 0+9=9 9+2=11 0 0+6=06 6+1=7
11 11+9=20 7 7+6=13 13+1=14
14 14+6=20

Da bi Mirnin sat iscurio tre¢i put, Mirna ga treba jednom preokrenuti (za §to joj trebaju 2 minute) i jednom
pustiti da iscuri (Sto traje 9 minuta). Dakle, od 20. minute treba pro¢i jo§ 2 + 9 = 11 minuta da Mirnin sat iscuri
tre¢i put. Zanimljivo je primijetiti da do odgovora na pitanje mozemo doc¢i promatrajuc¢i samo Mirnin sat, dok
nam informacije o Aninom satu nisu trebale.

Tocan odgovor je A.



6.11. Koliki je zbroj prvih 1 000 decimala u decimalnom zapisu broja =29

111
A. B. C. D. E. ne zelimo
2997 2991 2 998 nista od navedenoga odgovoriti na
pitanje
Rjesenje.

Pretvorimo dani razlomak u decimalni broj dijeljenjem broja 13 sa 111.

13 :111=0.1171...
130
-111
190
-1
790
=171
130

Ostatak 13 se ponovio pa zaklju¢ujemo da je dani razlomak periodic¢an decimalan broj.

13 .
— =0.117117117 ... = 0. 117
100

Zelimo odrediti prvih 1 000 decimala toga periodi¢nog broja. Duljina perioda koji se ponavlja (117) je 3 pa
1 000 dijelimo s 3.
1000=333-3+1

To znaci da ¢e se period (znamenke 117) u prvih 1 000 decimala ponoviti 333 puta, a tisucita znamenka bit ¢e

prva znamenka perioda (znamenka 1).

13
100

0.117117117...117017]1

1. 2. 3. 332, || 333.

Zbroj znamenaka perioda 117je 1 +1+7=09.
Kada zbrojimo znamenke 333 ponavljanja toga perioda dobivamo 333 - 9 =2 997.
Na kraju ne smijemo zaboraviti dodati i tisu¢itu decimalu (znamenku 1).

2997+ 1=2998

Tocan odgovor je C.



6.12., 7.11. Luka, Mario i Antun smislili su igru s prostim brojevima. Napisali su na papir sve proste brojeve
manje od 15. Potom su papir razrezali na dijelove tako da na svakom papiric¢u pise jedan broj,
stavili su papiri¢e u kutiju i dogovorili se da ¢e ne gledajuéi izvlaciti po dva listica. Za izvucene
brojeve trebaju odrediti njihov zbroj 1 njegov broj djelitelja. Pobjednik je igre onaj tko dobije
najveci zbroj s najmanjim brojem djelitelja. Luka je izvlacio prvi 1 nakon toga Sto je izvukao dva
papirica, vrisnuo je od srece jer je znao da je pobjednik igre. Mario i Antun u ¢udu su ga gledali.
Koji je broj Luka sigurno izvukao?

A. B. C. D. E. ne zelimo
11 13 7 5 odgovoriti na
pitanje
Rjesenje.

Prosti brojevi manji od 15 su:
2,3,5,7,11, 13.

Zbroj izvucenih brojeva ¢e imati najmanji broj djelitelja ako je prost (prosti brojevi imaju to¢no dva
djelitelja, a slozeni vise od 2).

1z toga zaklju¢ujemo da zbroj mora biti neparan.

Zbroj dva broja je neparan kada je jedan paran, a jedan neparan. Budu¢i da je 2 jedini paran prost broj, Luka
je sigurno izvukao broj 2 i jo$ jedan neparan prost broj.

Pogledajmo sve mogucnosti za to i provjerimo kada ¢e zbroj biti prost.
2+3=5 — prost
2+5=7 — prost
2+7=9
2+11=13 — prost
2+13=15

Zbroj Ce biti prost u tri slucaja (5, 7 ili 13).

Budu¢i da traZimo najveci zbroj s najmanjim brojem djelitelja, Luka je izvukao brojeve 2 1 11 (i dobio zbroj
13).

Tocan odgovor je A.



7.9. Ivan je dobio zadatak da uredno slozi razbacane stvari u 10 ladica svog ormara. Odlucio je svaki dan
sloZiti najmanje dvije, a najviSe Cetiri ladice. Danas je utorak 1 Ivan ¢e zapoceti sa slaganjem. Budu¢i da

u subotu ide baki, treba zavrsiti slaganje najkasnije u petak. Na koliko nacina Ivan moze rasporediti

slaganje po danima vodeci racuna o svemu navedenome?

A. B. C. D. E. ne Zelimo
16 10 14 12 odgovoriti na
pitanje
Rjesenje.

Ivan slaganje zapocinje u utorak, a treba ga zavrSiti najkasnije u petak. Pogledajmo koliko dana ima na

raspolaganju.
utorak srijeda Cetvrtak petak
1 2 3 4

U najviSe 4 dana Ivan treba sloziti 10 ladica. Pritom trebamo paziti na to da ¢e svaki dan sloZiti najmanje 2 1

najvise 4 ladice.

Dakle, broj 10 trebamo prikazati kao zbroj najvise 4 pribrojnika (jer imamo najviSe 4 dana) pri ¢emu su ti
pribrojnici 2, 3 ili 4. IspiSimo redom sve mogucénosti za to.

10=4+4+2
10=4+3+3
10=4+2+2+2
10=3+3+2+2

Broj 10 moZemo na 4 nacina prikazati kao trazeni zbroj.

Pogledajmo sada za svaki zbroj njegov mogu¢ raspored po danima.

raspored po danima

broj rasporeda

ukupno rasporeda

10=2+3+3+2
10=2+3+2+3
10=2+2+3+3

UsS CP
10=4+4+2
10=4+2+4 3
10=2+4+4
10=4+3+3
10=3+4+3 3
10=3+3+4
10=4+2+2+2
10=2+4+2+2
10=2+2+4+2 4 3+3+4+6=16
10=2+2+2+4
10=3+3+2+2
10=3+2+3+2
10=3+2+2+3 6

Tocan odgovor je A.




7.10. Neka su a, b i ¢ znamenke za koje vrijedi da je a > b > ¢ > 0. Kada napiSemo i zbrojimo sve
troznamenkaste brojeve koji imaju te tri znamenke, dobit ¢emo zbroj 2 220. Koliko postoji takvih trojki

(a, b, c)?
A. B. C. D. E. ne Zelimo
4 3 5 2 odgovoriti na
pitanje
Rjesenje.

Troznamenkastih brojeva s razli¢itim znamenkama a, b i c je 6.

Zapisimo dani zbroj.

abc + acb + bac + bca + cab + cba = 2220
Rastavimo sve brojeve po mjesnim vrijednostima.
(100a + 10b + ¢) + (100a + 10c + b) + (100b + 10a + ¢) + (100b + 10c + a) + (100c + 10a + b) + (100c + 10b + a) = 2220
Pojednostavnimo lijevu stranu jednakosti.
100a + 10b + ¢ + 100a + 10c + b + 100b + 10a + ¢ + 100b + 10c + a + 100c + 10a + b + 100c + 10b + a = 2220
222a + 222b + 222¢ = 2220
a+b+c=10
Dobili smo da je zbroj triju znamenaka jednak 10.
Ne smijemo zaboraviti da su a, b i c razli¢ite znamenke (jer je a > b > ¢ > 0).

NapiSimo sve mogucnosti za to.

10=7+2+1
10=6+3+1
10=5+4+1
10=5+3+2

Postoje 4 trojke brojeva (a, b, c) koje zadovoljavaju uvjete zadatka.
(7,2,1),(6,3,1),(5,4, 1), (5,3, 2)

Tocan odgovor je A.



7.13., 8.11. Rak i puz zele sto prije pro¢i nacrtanim putovima. Rak hoda tako da, nakon Sto napravi tri koraka
prema naprijed, napravi jedan unazad 1 pritom, s ta Cetiri koraka, prijede dvije stranice kvadratica.
Za to vrijeme puZz prijede 1.5 stranicu kvadrati¢a. Tko ¢e prije stati na kraj puta?

¢

»

A. B. C. D. E. ne Zelimo
istovremeno rak puz nije moguce odgovoriti na
odrediti pitanje
Rjesenje.

Prebrojimo duljine puta (u stranicama kvadrati¢a) puza i raka.
Puz — 4+5+2+4=15 Rak — 4+6+3+8=21

Zapisimo pregledno §to nam je zadano.

rak puz

3 naprijed + 1 nazad = 4 koraka | 2 stranice kvadratic¢a 1.5 stranica kvadratica

Broj koraka koje rak napravi dvostruko je veci od broja stranica kvadratic¢a. To znaci da rak, da bi prosao 20
kvadratica, treba napraviti 20 - 2 = 40 koraka.

Jer je 20 desetorostruko vece od 2, pritom €e i puz prije¢i 10 puta dulji put, tj. 10 - 1.5 = 15 stranica
kvadratic¢a.

Buduci da je duljina puta puza 15 stranica, a raka 21 stranica, mogli bismo brzopleto zakljuciti da ¢e, nakon
Sto je rak napravio 40 koraka, puz biti na cilju, a rak joS ne.



Ali, pogledajmo gdje su puZ i rak bili nakon 9 prijedenih ,,tura* tj. nakon 36 rakova koraka.
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PuZu nedostaje jos 1.5 kvadrati¢, a raku 3.
Pogledajmo gdje ¢e biti u trenutku kad rak napravi jos$ 3 koraka.
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$
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Rak ¢e stati na kraj puta, a puzu ¢e nedostajati jos malo (jer 1.5 kvadrat prijede za vrijeme koje treba raku za
4 koraka).

Tocan odgovor na pitanje je B.



8.9. Apscisa toCke A4 trokratnik je ordinate toCke 41 koja je tocki A4 simetri¢na s obzirom na ishodiste. Osim
toga, ordinata tocke 4 za 3 je manja od apscise tocke 4> koja je tocki 41 simetri¢na s obzirom os ordinata.
U kojem se kvadrantu nalazi tocka 4?

A. B. C. D. E. ne Zelimo
IV. 1. II. L. odgovoriti na
pitanje
Rjesenje.

Pogledajmo $to vrijedi za tocke koje su simetri¢ne s obzirom na jednu os ili ishodiste koordinatnog sustava.

P (=m, n) n T(m,n)
| Pl B al
[ - ]

[ - I
i 1
1 -~ 1
| - - |
1 1
1 1
I N !

-m: - N : m

1

1 1
i e a 1
1 l 1
1 1
1 1
1 - - I
i . ~ 1
R 4

Zaklju€imo:

e tocke simetri¢ne s obzirom na os apscisa imaju jednake apscise i suprotne ordinate (npr. S1i 7)
e tocke simetri¢ne s obzirom na os ordinata imaju suprotne apscise 1 jednake ordinate (npr. P i 7)

e tocke simetri¢ne s obzirom na ishodiste koordinatnog sustava imaju suprotne apscise i ordinate (npr.
SiP)

Oznac¢imo nepoznate koordinate tocke s 4 (x, v).

Apscisa tocke A trokratnik je ordinate tocke A koja je tocki A simetricna s obzirom na ishodiste

\ J
A1 (=x, —y)/

|

x=-3y

ordinata tocke A4 za 3 je manja od apscise tocke A> koja je tocki A1 simetricna s obzirom os ordinata

\ J
f
\ Az (x,-p) /

|

y 3

x=3y i y=x-3 = y=3y-3 = 4=3 sy=-25 x=254(3-3
Tocéka A4 nalazi se u IV. kvadrantu.

Tocan odgovor je A.



8.13. Jure je pred sebe stavio dvije boce jednakog oblika. U plavoj je boci bio sok, a u zelenoj voda. Obje su
bile napunjene do polovice svoje visine. Jure je iz zelene boce jednu tre¢inu vode prelio u plavu bocu.
Nakon toga je iz plave boce jednu tre¢inu tekuéine prelio u zelenu bocu. U kojem su omjeru voda i sok

u zelenoj boci nakon obaju prelijevanja?

A. B. D. E. ne zelimo
7:3 2 2:1 1 odgovoriti na
pitanje
Rjesenje.

Iako je koli¢ina tekucine u obje boce jednaka (soka je jednako kao i vode), da bismo jednostavnije mogli
pratiti $to se dogada prilikom prelijevanja, po€etnu koli¢inu soka ozna¢imo sa S, a vode s V.

plava boca zelena boca
ukupna ukupna
sok voda koli¢ina sok voda koli¢ina
tekucine tekucine
pocetak S 0 S 0 14 14
iz zelene 1
; V—-=-V
boce jednu 1 3 2
treéinu vode S 0+3V S+§V 0 2 0+§V
. ==V
prelio u 3
plavu bocu
1 1 1 1 1
iz plave boce S_§S §V_§ 3V 25 ZV 0+§S §V+§V 15 7V
Jednu tredinu —ES —lV—lV 3 +§ —ZV 3 +§
tekuéine 3 3 9
prelio u _ EV
zelenu bocu 9
Nakon dva prelijevanja u zelenoj boci nalazila se %S i ZV , 4. zS i gV .
Dakle, omjer vode i soke u zelenoj boci nakon obaju prelijevanja je 91 : % =7:3.

Tocan odgovor je A.




