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1. Koliko ukupno razli¢itih rjeSenja ima dana jednadzba za sve cijele parametre a za koje je |a| < 10?

ax? —a’x=a—x

A. B. C. D. E. ne Zelimo
34 37 36 35 odgovoriti na
pitanje
Rjesenje.
ax’—a’x=a—x uocimo zajednicki faktor s lijeve strane jednadzbe
ax(x—a)=a—x prebacimo sve na lijevu stranu jednakosti
ax(x—a)—(a—x)=0 uocimo da se zagrade razlikuju samo u predznaku
ax(x—a)+(x—a)=0 izlu¢imo zajednic¢ki faktor
x—a)lax+1)=0 umnozak je jednak nuli ako je bar jedan faktor jednak nuli
x—a=01li ax+1=0 izrazimo nepoznanicu
x=a 1ii ax=-1 pogledajmo §to ¢emo dobiti ako je a =0
a=0 = x, =0, zakljucujemo da kada je a = 0, jednadzba ima jedno rjeSenje x = 0
O x,=—-1pax, € R
a+0 = x =a, X, = _1 zakljuujemo da kada je a # 0, jednadzba ima dva rjeSenja
a
la] <10 = -10<a<10
a X =a 1 a X, =a 1
1 ’ xZ = —— L ’ xZ = ——
a a
-9 -9 1 9 9 1
9 9
-8 -8 1 8 8 1
8 8
-1 —1 1 1 1 -1
0 0

Ukupno je 2 - 17 + 1 =35 rjeSenja.

Tocan odgovor je D.



2. Za koliko uredenih trojki prirodnih brojeva (3, a, b) vrijedi dana jednakost?

D(3, a b) +V(3,a b)=9

A. B. C. D. E. ne Zelimo
vise od 3 3 2 1 odgovoriti na
pitanje
Rjesenje.

e D(3, b, ¢) najveci je zajednicki djelitelj brojeva 3, b i c. Ne moze biti veci od 3.

e V(3, b, ¢) najmanyji je zajedni¢ki visekratnik brojeva 3, b i c. Zakljuéujemo da je uvijek djeljiv s 3.

Pogledajmo redom sve slucajeve.

brojeviaib za
_ koj cJe VG, [.)’ c) svi uredeni parovi
D@3,b,¢) | V(3,b,c)=9-D(3, b, c) jednak toj 3, b, ¢)
vrijednosti S

1 9-1=8 8 nije djeljiv s 3

2 9-2=7 7 nije djeljiv s 3
3,3,6 (3,3,6)
3 9-3=6 Ny (3,6,3)

ili

3,6,6 (3, 6, 6)

Dana jednakost vrijedi za 3 uredena para.

Tocan odgovor je B.




3. Kolika je povrsina lika §to ga u koordinatnom sustavu zatvaraju tocke (X, y) koje zadovoljavaju dana svojstva?
x| + |yl <2

2 2
x“+yc=2

A. C. D. E. ne Zelimo
41— 8 16 — 41 16 — 21 8 —2m odgovoriti na
pitanje
Rjesenje.

Da bismo u koordinatnom sustavu nacrtali sve to¢ke koje zadovoljavaju prvu nejednakost, promatrat ¢emo 4 slucaja.

1. slucaj

>
{x z0 1. kvadrant

y=0

x+y<2

y<—x+2

2. slucaj

{x <0 2. kvadrant

y=0
—x+y<2

y<x+2

3. slucaj 4. slucaj

x<0 x=0

{y <0 3. kvadrant {y <0 4. kvadrant
—x—y<2
y=-—x—2

Nacrtajmo sve dobivene trokute u istom koordinatnom sustavu i dodajmo drugu nejednakost.

Drugu nejednakost zadovoljavaju sve tocke izvan kruga s centrom u ishodistu i polumjerom /2.

Toc¢an odgovor je D.

U presjeku smo dobili kvadrat bez kruga.

PovrSina kvadrata je: Py = 42;4 =8

2
Povrsina kruga je: P = (\/7) T =2n

TraZzena povrsina je:

P=8-12m




4. Duljina stranice BC trokuta ABC je 35 cm, a veli¢ina kuta nasuprot toj stranici je 120°. Ako je poloviste stranice AB
udaljeno 5 cm od stranice BC, kolika je povrsina trokuta ABC?

1203
A. B. C. D. E. ne zelimo
manja od 175 cm? 175 cm? veca od 175 cm? nije moguce odrediti odgovoriti na
pitanje

Rjesenje.

~
| o

B

N O

Primijetimo da trokuti APC i PBC imaju jednake povrSine (osnovica duljine % 1 visina na tu osnovicu v).

Prapc = Paapc + Papec = 2Ppppc = 2 T T 175

Tocan odgovor je B.



5. Broj z; jedno je rjesenje jednadzbe z> = w. Koliki je argument broja w?

, 2t 27
zi=(1-1) cos?— Lsm?
A. B. C. D. E. ne zelimo
3n T 3n St odgovoriti na
4 4 20 4 pitanje
Rjesenje.
Oznacimo kompleksne brojeve i prikazimo ih u trigonometrijskom obliku.
21 N ( _ 27‘[)
. Zq3 = COS— | —SIn—
z,=1—1i 3 5 5
2T o 2m
r3 = c052?+5m2?= 1
B =\/12+12:\/§
21
—D
5 1 5 1 0 2
I
I
I
————— 71T = 8
4 5
7 7 1 8r . 8m
zz=\/§<cos—+isin—> 23 = COS?-HSH’?
4 4
7 8T 67T 27m 27
r=nn=1V2=42 Prto; =ty =S =mts %0
27m 27m
z= ﬁ(cos%+ LSIHW)

5
27T 27T 27m 27m
= 5: — [ S] —_— = —_— [ Si _
w=z <\/2(cos 20 + isin 20 )) 4\/2(cos 20 5+ isin 20 5)

= 4\/E(COSZ?TH+ isinz?T”) = 4\/§(cos (%4—67‘[) +isin(%”+ 67'[)) = 4\/5(cos%n+isin%”)

Tocan odgovor je A.




6. Na koliko nacina Jurica moze popuniti prazninu (na slici) kockama za slaganje razli¢itih boja nacrtanima zdesna?

zuta

zelena

crvena

A. D. E. ne Zelimo
16 18 24 34 odgovoriti na
pitanje
Rjesenje.

Nacrtajmo sve moguénosti vodeci racuna o tome da ne mozemo staviti dvije kockice jednake boje.

11
o

Moguénosti za popunjavanje je 2 +2 +4 + 10 = 18.

Tocan odgovor je B.




